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Prosent- og renturokning

Byrjanarvirdi B
Endavirdi S

Vakstrartali »

Kapitalframskriving
Byrjanarkapitalur K
Renta 7 pr. termin
Kapitalur K eftir n terminir

Annuitetsuppsparing

Terminsinngjald b
Rentufotur »

Tal av inngjeldum »
Kapitalur A4 eftir sidsta
inngjald

Annuitetslan

Upprunalan G

Rentufotur »
Tal av terminsgjeldum »
Terminsgjeld y

Vigad midal

av X4, X, ... X, vi0 vektunum
pI: pZ) ey pn

Midalrenta 7y,

Arlig effektiv renta 7,

vid terminsrentuni »
og 7 terminum um 4rio.

(D

)

)

“

©)

(6)

()

(®)

S=B-(1+71)
r=£—1
B

X=p1- Xy +tpy-Xp+ -+ ppXp

1+7,=VA+r) - A+1r) . -(1+7n)

ro=>0+7r)" -1



Lutfall

» (1)

x og y eru i1 beinum lutfalli
Lutfallstal &

2)
. (10)
|III V= k— l
I". X
| ——= (1)
x og y eru i gvutum lutfalli
Brotreglur
(11)
(12)
(13)
(14)
(15)

— L. Yy _

y=k-x x—k
_k.l y=k

y=rx-Z X-y=
b a-b

a-—=
c c

a_a-c

b b

c

a

p_ a

c b-c

a

E_ad

[

d

ac _a-c

b d b-d



Kvadratsetningar

(16) (a+b)?=a*+b*+2-a-b
(17) (a—b)?=a*+b*—2-a-b

(18) (a+b)-(a—Db)=a?—b?

Potensroknireglur

(19) aT . as = aT+S

(20) a”

21 (@)S=a"s

(22) (a-b) =a"-b"

(23) aT  a’
G) =%
24) a’=1
@) ., _1
a = pr
@) ., _1
a
@) Yo =ar

e o =

29) V@ =+a-vb
(M_EZ%
GD va=a:



Einsvinkladir trikantar

B
P\ (32)
B,
A 5 C
¢, ] (33)
41 b1 ‘ C 1
Reaettvinklaour trikantur
c

4 b
Pythagoras setningur (34)
Cosinus (35)
Sinus (36)
Tangens (37)

a b ¢
a,=k-a
by=k-b
ca=k-c

c? = a? + b?

cos(4) =

os(4) =

sin(4) =
! C

tan(A) =
b



Tilvildarligur trikantur

B
Y,
Al
\ c
A g :
Vinkulsummur hja trikantinum (38)
Viddin T 4 trikantinum (39)
B
¢
a
A R C
Cosinusrelationir (40)
(41)
Sinusrelationir “2)
(43)
Viddin 7 4 trikantinum (44)

A+ B+ C =180°

c2=a?+b*—-2-a-b-cos(C)

a® + b? — c?

cos(C) = 2D

a b
sin(4) ~ sin(B) ~ sin(C)

sin(A) _sin(B) _ sin(C)
a b

1
T=E-a-b-sin(C)



Vektorar i flatanum

(2)
a -
a,]
7 ai
= » (1)
i

Koordinatar fyri vektor d

har | 7] = 7] =1 45) d=ai+a-7=(g)
2)
A
K‘y B
] R cos(v)
Eindarvektorur (46) e=| .
sin(v)
- . . - - C_i
Eindarvektorurin e einsrattadur vid d 47) e = E

a
@48) lal= (a1> =Va;? + ay?
2
5 S a; k-a;
Multiplikation av vektori a vio tali & 49) k-a=k- ( ) = ( )
az k * a2



Summur av tveimum vektorum

Differensur millum tveir vektorar

2
( )
4’4 (I,, J"I)
B(vtz > .“'1)

» (1)

Koordinatar fyri vektor AB

a,

a=

a,

Skalarproduktid (prikproduktid)

avdogh

Vinkulin millum tveir vektorar

Vinkulraettir (ortogonalir) vektorar

Kvadratid av einum vektori

s a+b= () +(y)-

s a=5=()-()-

e X — X
(52) AB ( 2 1)
Y2—W1

(53)  d-b=ayb;, + ayb,
(54) a-b=|dl- |B| - cos(v)
@b
(55) COS(‘U) S
ldl - |p]
(56) d@-b=0<dlb
(57) d-a=a?*=|al?



Determinanturin fyri vektorparid (&, B)

Parallellir vektorar

Viddin & parallelogramminum, sum er

Gtspent av d@ og b

(61)

(62)

(63)

(64)

10

det(a, B)) = 3 . B = albz - azbl

det(d, B) =ldal - |B| - sin(v)

det(d,b) =0 @ dll b

A = |det(d, b)|



Linjur, sirklar og parablar i flatanum

@)
A

> (1)
0(0, b?/ﬁ(xn »

Likningin fyri linjuna ! gjegnum punktid (65) y=a-x+b

Q(0, b) vid halltalinum a

Halltalid a fyri linjuna gjegnum punktini 66) a= Y2— 0
A(xy, 1) 0g B(x2,¥,) X2 — X1
Skurdur vid y-asina 67) b=y,—a-x

Likning fyri linjuna | gjggnum punktid

A(X1,Y1) vid halltalinum a 68) y=a-(x—x)+y

Hallvinkulin v er vinkulin fra x-asini til

linjuna [ roknadur vid fortekni (69)  a=tan(v)

(i x=k
» (1
—> (1)
Likning fyri eina loddrzetta linju (70) x=k

11



(2)
A

Axy, v)
B(x,.y,)
» (1)
Frastedan |AB| millum tvey punkt
71 = — )2 — v 2
A(x1,y1) 0g B(xz,y2) (T 14Bl = {(xz — x)% + (72 = ¥1)
(2)
A
Alx. )
M B(x,.1,)
> (1)
+ +
Midpunktid M & linjustykkinum AB (72) M (xl . X2 ,3’1 - }’z)
(i)
[

.. Py(x,. J’o)
A

» (1)

Likning fyri linjuna [ gjggnum Py vid

— . _ + b . — — 0
normalvektorinum 7 = (g) (73)  a-(x—x) (v = o)

Parameturframseting fyri linjuna x Xo 7”1
l igjegnum P, vid (74) ( ) = ( ) + t( )

. _ . (M
reetningsvektorinum 7 = (.
2

12



FrasteOan dist(P, l) fra punktinum
P(x4,y,) til linjuna [ vid likningina

y=a-x+b

Frastedan dist(P, 1) fra punktinum
P(x,,y,) til linjuna [ vid likningina
a-x+b-y+c=0

)
A

> (1)

Likning fyri sirkul vio sentrum i C(a, b)
og radius r

)
A
x=h

S /5 =W

- T(h k)
Likning fyri parabil vid eina symmetrids

parallella vid y-asina

Topppunkt T

Skurdpunktini S, og S, vi0 x-4sina

(75)

(76)

(77)

(78)

(79)

(80)

13

la-x; +b—yl
dist(P, 1) =

N

a-xi+b-y+c
dist(p, ) = 1@t by el

N

(x-a)?+ @ —-b)?=r?

y=a-x*+b-x+c
=a-(x—h)?+k

T(hk)—T<_b_d) d=b2—4
At 2a’ 4a)’ - ac

s, <M,o>, s, <M,O>

2a 2a



Vektorar i ruminum

a,
= )
X
a,
Koordinatar fyri vektor d 8l) d=ay-T+a; J+az k= <a2>
har 7| =[] | =lk[=1 a3
Longdin av vektori d (82) |d| = a2+ ay? + a;?
Eindarvektorurin € einsrattadur vid d 83) g= %
a
a1 k * al
Multiplikation av vektori d vid tali k 84) k-a=k- <a2> = (k . a2>
as k-as

a; b, a; + by
Summur av tveimum vektorum (85 d+b= <a2> + <b2> = (az + b2>

as b as + bs

a, b, a; — by
Differensur millum tveir vektorar (86) d—b= (612) — <b2> = <a2 - b2>

as b3 as — b3

X2 — X1
Koordinatar fyri vektor AB (87) 4B = (yZ - )’1>
Z — 7y

Frastedan |AB| millum tvey punkt (88)  |AB| = +/(x3 —x1)2 + (v — y1)? + (25 — 7;)?

A(x1,¥1,21) 0g B(x3,¥2,23)

14



Skalarproduktio (prikproduktid)

avdogh

Vinkulin millum tveir vektorar

Vinkulraettir (ortogonalir) vektorar

Projektionin (nidurfellingin) av baad

Longdin av projektionini
(nidurfellingini)

Vektorproduktio (krossproduktio)

avdogh

Longdinav d X b

Viddin a parallelogramminum, sum er

Gtspent av @ og b

(89)

Qu

. B = a1b1 + a2b2 + a3b3

(90) ‘b

Qu

lal - |B| - cos(v)

har v er vinkulin millum d og b

@b
(91) COS(U) ===
ldl - [p]

(92) d-b=0sdlb

- C_i * B >
(93) by = HE .d
- d - Bl
04) (5, =1
| a IC—iI
a, b,
as b
= d _ a3 b3
95) dxb= @, b,
2 o)
a, b,
(96)  |d xb| = |- |B| - sin(w)

har v er vinkulin millum @ og b

O7)  A=|axb|

15



Flatar i raminum

Likning fyri flatan a igjegnum punktid 98) a-(x—x)+b-(y—yo)+c-(z—2) =0
a
Py (X0, Yo, Zo) vid normalvektorinum 7 = <b>
c
’ P(.\‘,, Yis ZI)
Frastedan dist(P, [) fra punktinum di lax; + by, + cz; + d|
P(x4,y1,24) til flatan @ vid likningina (99) ist(P, a) = VZ b2t c2
ax+by+cz+d=0
Linjur i raminum
z
rl
=,
r}
Pﬂ(‘xﬂ? );0" ZO)
>y
e :
X
Parameturframseting fyri linjuna [ igjegnum x Xo L6}
punktid Py (xg, Yo, Zg) Vid (100) <y> =|Yo |+t -|T2
T z A T3

1
retningsvektorinum 7 = <7'2>
3

16



Kiila

Likning fyri kiiluna vid sentrum i (101) (x—x) 2+ (y —y0)? + (z — zp)? =17
C(xg,¥0,2y) og radius r

17



Linjurett funktion

(13'

» (1)

Linjurett funktion f
Polynom 4 fyrsta stigi

(2)
A

1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
Y"&

» (1)

Halltalid a Ut fra tveimum punktum
a grafinum (x,,y,) 08 (x,,,)

Skurdur vid y-asina

Polynom 4 ¢0rum stigi

2
(A)

) \/ =

T

Polynom 4 2. stigi vid nulpunktum
(rotum) x4 0g x5

Nullpunkt (retur) i p

Topppunkt T’

(102)

(103)

(104)

(105)

(106)

(107)

f(x)=a-x+b
YV2—0N

a =
X2 — X1

p(x)=a-x*+b-x+c ,a# 0
=a-(x—x1) (x—x3)
_—b-Vd _—b+Vd

T T 2= T

har d = b? — 4ac

T—<_b —d)

“\2a’ 4a

18



Logaritmufunktion

2)
In(x)

1V(/>(1)

Grafurin fyri ta natarligu (108)  In(x) » —oco fyri x > 0
logaritmufunktionina

(109)  In(x) » o fyri x > o0
(110)  y=Inlx) © x=¢Y

(111) In(e) =1

Roknireglur fyri ta nattrligu (112) In(a - b) = In(a) + In(b)
logaritmufunktionina

sy g, (%) = In(a) — In(b)

(1149)  In(a™) =r-1In(a)

Grafurin fyri logaritmufunktionina (115)  log(x) » —oo for x = 0

vi0 grundtalinum 10
(116) log(x) = o for x — oo
117y y=log(x) & x =107

(118)  log(10) =1

Roknireglur fyri logaritmufunktionina

vid grundtalinum 10 (119)  log(a - b) = log(a) + log(h)

(120)  joq (%) = log(a) — log(b)

(121) log(a™) =r - log(a)

19



Eksponentielt vaksandi funktion

)

| » (1)

Grafurin fyri eina eksponentielt
vaksandi funktion f

a>1
vakstrartalio r > 0
k>0

Framskrivingartalid ¢ Ut fra tveimum
punktum a grafinum (x; ,y;) og

(x2,¥2)

Skurdur vid y-asina

)
A
y= ba’
20 b
Vi a8
O
« 1—2'—>
Tvifaldstalio T,

(122)

(123)

(124)

(125)

(126)

(127)

(128)

fx)=Db-a”
=b-(1+1r)*
=b-e**  hark = In(a)

f(x) » o fyri x »

f(x) >0 fyri x > —o0

1
*2=%1 Yo (}’2)x2—x1
a= e i
V1 V1

1

a*1

T, =x,—x;

log(2) In(2) In(2)

L= log(a) In(a) k&

20



Eksponentielt minkandi funktion

2)
b
1 » (1)
Grafurin fyri eina eksponentielt (129)  f(x)=b-a*

minkandi funktion f

=b-(1+nr)*
0<a <1 ~ o _
vakstrartalid r <0 =b-e ,har k = In(a)
k <0

(130) f(x) = 0fyrix -
(131)  f(x) > oo fyrix - —o0

Framskrivingartalid a ut fra tveimum

1
punktum & grafinum (xy , y;) og (xz,y2) (152) a= R (y_z)xz_XI
,’)’1 V1

s N
Skurdur vid y-asina (133) b= ey
2)
A
Helvtartalio T (134) Ti=x, — x4

2 2

(135) o _ 8 (%) _n (%) _n (%)
> log(a) In(a) k

21



Potensfunktion

Potensfunktion (136) f(x)=»b-x°

@)

Grafar fyri f(x) = x*

Talid a 0t fra tveimum punktum 4 137 g [0802) ~loely) _ In(y,) ~In(y,)
grafinum (x,, y,) 08 (x,,¥,) log(x;) —log(x) In(x;) — In(x)
V1
(138) b= x_f

Ta x verdur faldad vid talinum 1 + r,, so ~ (139) 1+n=0+n)°
faldast /'(x) vid talinum 1 + 1y,

Té x verdur faldad vid talinum £, (140)  f(k-x) =k f(x)
so faldast f'(x) vi0 talinum £ “

22



Trigonometriskar funktionir
)
A

X

N,
N

Gradtal v umroknad til radiantal x

(141)  x = — - 27 radianir

"~ 360
Radiantal x umroknad til gradtal v (142)  p= Zi - 360 gradir
s

)
A

Definition av cos(x) og sin(x)

(143)  cos?(x) + sin?(x) =1

2) (144) cos(x + 2m) = cos(x)
/1{

T »(1)
11 T 2n (145)  cos(—x) = cos(x)

Grafur fyri cosinus (146) cos(T — x) = — cos(x)

2) (147)  sin(x + 2m) = sin(x)
1

>(1)
11 MW (148)  sin(—x) = —sin(x)

Grafur fyri sinus (149) sin(m — x) = sin(x)

23



)
tan(x)

dL's
NI

Definition av tan(x) (150)  tan(x) = cos(0) ,cos(x) #0
Nekur funktiénsvirdir (151) gradtal 0° | 30° | 45° | 60° | 90°
radiantal 0 T T T T
6 4 3 2
sin 0 1 V2 | V3B 1
2 | 2z
cos 1 V3| V2 1 0
2 2
tan 0 V3 1 V3| -
3
Harmonisk sveiggj f (152)  f(x)=a-sin(bx+c)+d

(153)  f(x) =a-cos(bx+c)+d

> (1)
tl T t2
<>
. . S 2w
Grafur fyri harmonisk sveiggj f vio (154) T=t,—t; =—
amplitudu a, periodu T og midas d b

24



Funktionir i tveimum variablum

Linjurett funktion

Niveaulinja N (t)

Kvadratisk funktion

Niveaukurva N (t)

Likning fyri sirkul vid sentrum C (xg, ¥o)

og radius r

Likning fyri ellipsu vid sentrum
C(xg,¥), vatnraettari halvas a og
loddrettari halvas b

(155)

(156)

(157)

(158)

(159)

(160)

fx,y)=ax+by+c

fGy) =t
ax+by+c=t

(xx,y) =ax®*+bx+cy*+dy+e
y

f,y) =t
ax?+bx+cy’+dy+te=t

(x = x0)2 + (y —yp)* =r?

(x—x)%  —=y0)° _ .
a? b? -

25



Markviroi og kontinuitetur

Roknireglar fyri markvirdi, ta i0 k er eitt (161) lim (k- f(x)) =k - a
tal, og f og g eru funktionir vid x—Xo
lim f(x) =aog lim g(x)=»b

X-Xq

(162)  lim (F() +g(0)) = a+b

(163)  lim (F() ~g() =a—b

J}chlo(f(x) gx)=a-b

(164)
_ (f&)) _a
165 — ==
(165) xllgclo <g(x) b
Tydningarmikil markvirdi (166) x" — cofyrix — oo, umr > 0

(167) x" > 0fyrix >0, umr >0
(168)  e* - oo fyrix —»
(169) e* > 0fyrix » —
1 .
(170) ;—>0fyr1x—>oo

(171) §—>0fyrix—>—oo

(172)  |o| = oo fyriz >0

Funktionin fer kontinuer i (x ) (173) xhl;rcl Fx) = Fxo)
—Xo

26



Differentialrokning

Differentialkvotienturin f'(x,) fyri (174)

funktionina f 1 talinum x,
(175)

T > (1)

Likningin fyri tangentin ¢ til grafin fyrif 1  (176)

punktinum P(x,, £( x,))

Roknireglur fyri differentiation (177)
(178)
(179)
(180)
(181)
(182)

27

f() = f(xo)

X — X

f'(xo) = xl'm

1
—Xg

f(xo +h) = f(x0)
h

f(xo) = lim

y = f"(x0) - (x = x0) + f(x0)
ella

y=a-x+b

hara = f'(xg) og b =y, —a- x,

(k- fC0)) =k f'(x)
(F) +90)) = () +g'(x)
(F) —g()) = f'(x)—g' ()

(f) - g(®) =f'(x) - g(x) + f(x) - g'(x)

(f(x)>' _ ) g0 - ) -9’ ()
g(x) (g(x))z

o9 =(Fg()) =f'(9@) g'@)



Avleiddar funktionir

Funktion
y=fx)
Linjurett funktion (183) a-x+b
(184) k
Logaritmufunktion (185) In(x)
Eksponentialfunktionir (186) e*
(187)  ek*
(188) a*
Potensfunktionir (189) x4

190) Lo,
X

(191) VX =2

Trigonometriskar funktionir (192)  cos(x)

(193)  sin(x)

28

Avleidd funktion

_dy
T dx

y'=f'(x)

a* - In(a)



Stamfunktion

Konstant funktion

Logaritmufunktién

Eksponentialfunktionir

Potensfunktionir

Trigonometriskar funktionir

(194)

(195)

(196)

(197)

(198)

(199)

(200)

(201)

(202)

(203)

29

Funktion

y=fx)

In(x)

cos(x)

sin(x)

Stamfunktion

[ reax

x-In(x) —x




Roknireglur fyri integration

Omarkad integral

Integration vid substitution

Markad integral

Integration vid substitution

(204)

(205)

(206)

(207)

(208)

(209)

(210)

@11)

(212)

213)

(214)

ff(x)dx =F(x)+k

har F(x) er ein stamfunktion til f(x)

fk-f(x)dx=k-ff(x)dx
[ 1@+ 900 ax = [ rerax+ [ g0 dx
[ r@ =900 ax = [ reax - [ g0 dx

[ He6)- g rax = [ royac
har t = g(x)

b
f fG)dx = [FIL = F(b) — F(a)

har F(x) er ein stamfunktion til f(x)

fbf(x)dx = fcf(x)dx + be(x)dx
fabk fedx =k - f Feod
fab(f(x) +g(x))dx = J:f(x)dx + ng(x)dx

b b b
[ v - gtndx = [ reoax - [ geodx

g(b)

b
[ 7e@)-g@ar= [ "rwa

g(a)
= [FOI5)
=F(g(b)) - F(9(a))
har F (x) er ein stamfunktion til f(x)

og t=g(x)
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Vidd og raimd avmarkad av grafi

(2)
A f

» (1)

a b

Viddin (arealid) A 4 markada gkinum (215)

2)
A

Viddin (arealid) A 4 markada ekinum (216)

@

> (1)

Kurvalongdin L 4 markada partinum av (217)
grafinum

)

e

Rumdin V av snuningslikami (218)

Rumdin V av innanholadum (219)
snuningslikami

31

A

A

L

|4

|4

= fbf(x) dx

b
- f (FG) — g(0) dx

b
=f V14 f'(x)?dx

b
= nf f(x)?dx

b
- f (F()? — g(0)?) dx



Differentiallikningar

(220)

(221)

(222)

(223)

(224)

(225)

(226)

Likning

y' = h(x)

y' =hx)-g)
y' =k-y
y'=b-a-y

y'=y-(b-a-y)

y'=ay-M=y)

y' +a(x)-y=b(x)

32

y=1+c-e‘“Mx

y =e4® [b(x) eA®dx + ¢ - e A®),

har A(x) er stamfunktion til a(x)



Linjuelement 227)  (x0,%0,¥0)

Hallgki (heldningsfelt),

Linjuelement (228)

Loysnarkurva (229) 2)

33



Vektorfunktionir

)
A

5()

NI

Vektorfunktion vid koordinatfunktionum
x(t) og y(t)

Skjétleikafunktionin (hastigheitsfunktionin)

Akselerationsfunktionin

Parameturframseting fyri banakurvuna, har
x(t) og y(t) eru koordinatfunktionir

@
\

ann
R ///}(

Reetningsvektorur v fyri tangentin i punktinum
Py svarandi til parameturvirdio t,

<1/V

Skjotleikavektorur ¥ i punktinum P, svarandi
til parameturvirdio t,

Parameturframseting fyri tangentin til
banakurvuna i punktinum Py (x,, yo) svarandi
til parameturvirdio ¢,

Parameturframseting fyri ta raettu linjuna [
igjegnum punktid Py (xg, yo) vid

. . > &1
retningsvektorinum 7 = r
2

(230)

(231)

(232)

(233)

(234)

(235)

(236)

(237)

34

S (x(E)
SO = (y(t)

v(t) = §'(¢t)

)

a(t) =v'(t) =35"(t)

Go)

—_—

OP =

7o) = 3'(t) =

x'(to)
V' (to)

)



)
A

» (1)

Parameturframseting fyri sirkul vid sentrum i

C(a,b) og radius r (238) (;gg) = (Z) + (1,: Z?r?g)))

Viddin & gkinum, sum er avmarkad av t
banakurvuni og x -asini, har banakurvan er (239) 4= f y(t) - x'(t) dt
yVvir x -asina og uttan retrogradar rorslur ty
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Flokkao hagtel
[ ]10%

—d | [

Histogramm (240)

Y

%o

30

20
10
>

Histogramm vid eins intervallongdum

(241)
A Samantaldur
""" frekvensur
(242)
S-ras g
o, Samantaldur
1 dofk frekvensur
80 (243)
60
P -1
40
20:

\J

36

Viddin 4 einum blokki samsvarar
frekvensin i intervallinum

Heddin 4 einum blokki samsvarar
frekvensin i intervallinum

Q,: nidasta fjordingsmark,
25% -partmarkio

m: medianur,
50% -partmarkid

O;: ovasta fjordingsmark,
75% -partmarkid

x,: p% -partsmarkid



Oflokkad hagtel

Eygleidingarmongd

Pinnamynd

Breidd

Mesti

Median m

Nidara fjordingsmark Q4

Ovara fjordingsmark Q5

Fjoroingsmarksbreidd

Fjordingsmerk

Viokadi fjordingsmerk

(244)

(245)

(246)

(247)

(248)

(249)

(250)

(251)

(252)

(253)

X1,X2,X3, ) Xn

Tittleiki/
frekvensur
A

max —min har min er tann minsta eygleidingin og
max er tann stersta.

Tann/ter eygleiding/ar, i0 koma oftast fyri

Tad mittasta eygleidingarvirdio um talid av
eygleidingum er stakt, annars talid mitt millum tvaer
teer mittastu eygleidingarnar.

Medianurin fyri nidaru helvt av eygleidingunum

Medianurin fyri ovaru helvt av eygleidingunum

Q3 =

(Q1,m, Q3)

(min, Q1, m, Q3, max)
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Midaltalid fyri eygleidingar- X+ x+ o+ xy

mongdina x,, x,, ..., X, (254) = n
1 n
= ;Z xi
i=1
n
Variansur fyri eygleidingar- (255) Var(x) = lz (x; — %)?
= e
mongdina x,, x,, ..., X, =t

Spjaéiqg fyri eygleidingar- (256) o =Var(x)
mongdina x,, x, ..., X,

_J(xl—f)z oot (g — T )2

n

38



Linjurett regression

Talva vid eygleiddum datum (257) X | xg | X2 | X3 | ... | Xp
YA Y | Y2 | V3| ... | In
Regressionslinja (258) Tann besta retta linjan, grafur fyri f(x) =a-x+b
A f
Punktplot og tann besta (259) *

reetta linjan

]

\ 4

e cygleitt datapunkt
» modellpunkt

Residual (260) Munurin millum eygleitt y-virdi og samsvarandi y-virdi i
modellinum

=y — f(x)

Residualtalva (261)

X b, X, X, X

Residual |, =y, - f(x) |[r=1—-f(x) |rn=ys—f(x3) | |r,=¥,— f(x,)

Residualplot (262) 2
A
2N T
}”3 -
X, X _
2 1y (1
N BESERRE . @
7, :
1 jadi 263
Residualspjading (263) ) 212t
5T n—2
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Kombinatorik

Faldiregla (multiplikationsprincip)

Tal av maguligum matum at velja beedi
ein lut frd N og ein lut fr4 M, har
mongdin N hevur n lutir og mongdin
M hevur m lutir

Samanleggingarregla (additionsprincip)
Tal av maguligum matum at velja antin
ein lut fra N ella ein lut fr4 M, har
mongdin N hevur n lutir og mongdin

M hevur m lutir

Fakultet

Permutationir

Tal av meguligum matum at velja r lutir
av n lutum, t4 i0 radfylgjan hevur
tydning

Kombinationir

Tal av meguligum matum at velja r lutir
av n lutum, t4 10 radfylgjan ikki hevur
tydning

(264)

(265)

(266)

(267)

(268)

40

n+m

n=n-n-1)-n-2)----2-1

n!

P(n,7r) = =

K(nr) = rt(n—r)!



Sannlikindi

Likindagki vid trslitamongd (269)
U og sannlikindi p

Urslitamongd U vid n Grslitum (270)

Summurin av gllum (271)
sannlikindunum p;

Likindatalva (272)

Hendingin A vid k Grslitum fra U (273)

Sannlikindi fyri hendingina A (274)

Likindafunktion
Likindafunktion P (275)
Likindi fyri trslitamongdini U (276)

Likindi fyri tomu mongdini (277)

Likindi P(A) fyri eina hending A  (278)

Komplementer hending (279)
Additionsregla (280)

Sannlikindi vi0 kombinatiéon av =~ (281)
oheftum hendingum A4 og B

Sannlikindi vi0 kombinatiéon av ~ (282)
hendingunum 4 og B, sum ikki
hava nakad turslit i felag

Symmetrisk likindaoki vio n urslitum
@Il sannlikindi eru lika stor (283)

Sannlikindi fyri at velja ein lut (284)
fra A

U,p)

Mongdin av gllum trslitum
U={upuy, -, un}

P1+p2tpst-tp, =1

Urslit Uy U, Us - Uy,

Sannlikindi p1 D2 D3 o Pu

Mongdin av teimum £ urslitunum fra U

Summurin av likindunum hja teimum k urslitunum

0<Pu)<1

PU) =1

P(@) =0

P(A) = ) P()
UEA

P(A) =1-P(4A)

P(AUB) = P(A)+ P(B) — P(ANB)

P(baedi AogB) = P(A) - P(B)

P(AellaB) = P(A) + P(B)

k tal av urslitumi A

n  tal av mgguligum Grslitum
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Likindadstodi

Talva vid likindabyti fyri ein
stokastiskan variabul X

Stabbamynd.
Headdin 4 stabbunum svarar til likindi av
arslitunum

Sannlikindi fyri at ein stokastiskur
variabul X er minni enn ella javnt vid a

Sannlikindi fyri at ein stokastiskur
variabul X er sterri enn a

Sannlikindi fyri at ein stokastiskur
variabul X er sterri enn ella javnt vid a
og minni enn ella javnt vid b

Midalvirdid av einum stokastiskum

variabli X

Variansurin av einum stokastiskum
variabli X

Spjadingin av einum stokastiskum
variabli X

(285)

(286)

(287)

(288)

(289)

(290)

(291)

(292)
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X1 X1 X2 X3 Xn
PX=x) | py | P2 | P3| | Pn
(2)
nann w0
P(X <a)

PX>a)=1-PX <a)

Pla<X<bhb)=PX<b)—PX<a)

n

u=E(X)=in'P(X=xi)
i=1
=X Prt Xy P2t Xz Pzt Xn Py

Var(0) = ) (v — 1% - P(X = x)

= — W2 pr+ ot (g —1)*py

oc=0X)=Var(X)



Binomialbyti

Binomialbyttur stokastiskur
variabul X vi0d antalsparametri n og

likindaparametri p

Binominalkoefficientur K (n, 1)

Likindafunktion fyri ein
binomialbyttan stokastiskan variabul
X

Midalvirdi p

Variansur

Spjadingin o

Stakroynd vid n lutum og X
godum urslitum (succesum)

Estimat fyri likindaparameturin p
i stakroyndini

Konfidensinterval (1 — a) fyri
likindaparameturin p har p er
estimatid fyri likindaparameturin
i stakroyndini og z, _a er

2
1— % -partsmarkid i
standardnormalbytinum

Treytir fyri at bruka
konfidensintervallio i (301)

(293)

(294)

(295)

(296)

(297)

(298)

(299)

(300)

(301)

X~b(n,p)

n n!
Knr) = (T) T (n—r)!
K(n,r) =Kn,n—-r)

PX=r)y=K(nr)-p"-1-p)"7"

p=n-p
Var(X)=n-p-(1—-p)

og=yn-p-(1-p)

s
Il
S|

p-(1—7p)
Ciq =

n>30 An-p-(1—-p)>9

43

Pz [———i P+

p(1- ﬁ)]
- /T



Normalbyti

Normalbyttur stokastiskur variabul X vio
midalvirdid y og spjading o

Teettleikafunktion

Grafur fyri teettleikafunktionina

Bytisfunktion

Grafur fyri bytisfunktiénina

@)

i 7 » (1)

Sannlikindi fyri at X er minni enn ella
javnt vid a

(302)

(303)

(304)

(305)

(306)

(307)

44

X~N(y,0)
f(x) = 1 -e ;(%)2
B V2mo?
-

-

.‘!

PX <a) =fa f(x)dx



Standardnormalbyttur stokastiskur
variabul Z

Grafur fyri bytisfunktidénina hja Z

Urvald partsmerk fyri standardnormalbyti

Stakroynd vio n lutum

Estimat fyri midalvirdio X i stakroyndini
Estimat fyri spjadingina s i stakroyndini
Tal av friheitsstigum i t-bytinum fyri
stakroyndina

Konfidensinterval (1 — a) fyri

midalvirdid y vio kendum variansi har n
er tal av lutum i stakroyndini, X er

midalvirdid i stakroyndini, o er spjadingin

i populationini og z;_a er
2

1- %)—partsmarkié i

standardanormalbytinum

Konfidensinterval (1 — a) fyri

midalvirdio u vio 0kendum variansi har n

er tal av lutum i stakroyndini, X er

midalvirdio 1 stakroyndini, s er spjadingin

i stakroyndini og t,_a er

2
(1- %)-partsmarkié i einum t-byti vid
n — 1 friheitsstig

(308)

(309)

(310)

(311)

(312)

(313)

(314)

(315)

Z~N(0,1)

0,975

1,96

ZO,95 = 1,65
20’975 = 1,96
ZO,995 = 2,58
_ N
X =
n
o 27 — X)?
n—1
df =n—-1
C - o 1 o
1-a — [X Zl—% n,x Zl—% \/ﬁ
C X —t > % +t >
1me = [T tg o X g



Normalbytisapproksimationin til ein (316)
binomialbyttan stokastiskan variabul X
vid midalvirdid u = n - p og

spjadingo = /n-p- (1 —p)

g

AN

/1IN

| T | | | | | » (1)
=30 p—20 pu—o n w+o p+20 p+30
' ' Vanlig trslit | —
Serlig fl'rslit Serlig urslit
(exceptionel) (exceptionel)
| T | | | » (1)

I I
p—30c p—20 p—o 1 w+o p+2c p+30
— 68,27% —
- 9545% —F——

I 99,73% |
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Falditalva

10

11

12

13

14

15

16

17

18

19

20

10

11

12

13

14

15

16

17

18

19

20

10

12

14

16

18

20

22

24

26

28

30

32

34

36

38

40

12

15

18

21

24

27

30

33

36

39

42

45

48

51

54

57

60

12

20

24

28

32

36

40

44

48

52

56

60

64

68

72

76

80

10

15

20

25

30

35

40

45

50

55

60

65

70

75

80

85

90

95

100

12

18

24

30

36

42

48

54

60

66

72

78

84

90

96

102

108

114

120

14

21

28

35

42

49

56

63

70

71

84

91

98

105

112

119

126

133

140

16

24

32

40

48

56

64

72

80

88

96

104

112

120

128

136

144

152

160

18

27

36

45

54

63

72

81

90

99

108

117

126

135

144

153

162

171

180

10

10

20

30

40

50

60

70

80

90

100

110

120

130

140

150

160

170

180

190

200

11

11

22

33

44

55

66

71

88

99

110

121

132

143

154

165

176

187

198

209

220

12

12

24

36

48

60

72

84

96

108

120

132

156

168

180

192

204

216

228

240

13

13

26

39

52

65

78

91

104

117

130

143

156

169

182

195

208

221

234

247

260

14

14

28

42

56

70

84

98

112

126

140

154

168

182

196

210

224

238

252

266

280

15

15

30

45

60

75

90

105

120

135

150

165

180

195

210

225

240

255

270

285

300

16

16

32

48

64

80

96

112

128

144

160

176

192

208

224

240

256

272

288

304

320

17

17

34

51

68

85

102

119

136

153

170

187

204

221

238

255

272

289

306

323

340

18

18

36

54

72

90

108

126

144

162

180

198

216

234

252

270

288

306

324

342

360

19

19

38

57

76

95

114

133

152

171

190

209

228

247

266

285

304

323

342

361

380

20

20

40

60

80

100

120

140

160

180

200

220

240

260

280

300

320

340

360

380

400

Reyo tol:

Kwvadrattel
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Vidd og ummal, rumd og yvirflati a4 geometriskum skapum

Trikantur

Parallelogramm

g

Trapets

Kila

Sylindari

< 0

< 09

S

oo~ Y

<Y

haedd
grundlinja 1
vidd V= 59 h

hadd
grundlinja
vidd V=h-g

haedd

parallellar sidur 1
vidd V=5-h-(a+b)

radius
vidd V=m r?
ummal U=2m-r

radius
yvirflati Y=4m-r
rimd R=2r.p3

haedd

radius & grundflata
bogin yvirflati
ramd

oo
I
)
S
b=
IS s

Il
S
<

haedd

sidulinja

radius & grundflata
bogin yvirflati
ramd
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Vidd og ummal, rumd og yvirflati 4 geometriskum skapum framhald

Fra umskrivaoum sirkli

A
\ B ) )
T viddin & trikantinum
R radius 4 umskrivada
C sirklinum

Fra innskrivaoum sirkli

A
b.c
C a

T viddin 4 trikantinum

r radius 4 innskrivada
sirklinum
Prisma
h haddin 4 prismuni
G viddin 4 grundflata
h R rimd
Pyramida

haeddin 4 pyramiduni
viddin & grundflata
ramd

50

T_a-b-c
" 4-R
_ a
~ 2 -sin(4)

T=r-s
_a-b-c

ST

R=h-G

R—1 h-G
3



Steddfreoilig standardsymbol

=|

Tydningur

mongd sett upp i lista

mongd av teljitelum
mongd av heilum tglum

mongd av brotum
mongd av reellum tglum

er lutur i

lokad interval
halvopid interval
halvopid interval

opid interval

sonn partsmongd

felagsmongd

sammongd

mongdar differensur

komplementer mongd

tom mongd

disjunktar mongdir

produktmongd
”0g” i meiningini ”badi og”
(konjunktion)

“ella” 1 meiningini
”og/ella” (disjunktion)

51

Demi, viomerkingar v.m.

{-5,0,3,10},{2,4,6, - }
N={123}
Z={,-2-1,012,}

tel, sum kunnu skrivast s, pel,geN

2eN

[1;3]={xe ]RIISxS3}
J1:3]={xe R|1<x<3}
[1;3[={xe ]R|1Sx<3}
J1:3[={xe R|1<x<3}

{123} c N
ANB

AUB

A\B

U\A

ANB=¢

[-10;10] x [-10;10]

x<2Ay=5

x<2Vx>5

A4
A
4

)
@
)
3

! D

4@ B



Symbol

sin(x)
cos(x)

tan(x)

Tydningur

99 99 2

”vioferir”’, um ... so
(implikation)

9 9

einsljé0andi”, um og bert
um” (biimplikation)

a1+a2+"'+an

n fakultet

virdid av funktionini f1 x
frummongd hja f
definitionsmongd hja f

virdismongd hja /'
samansett funktion
invers funktion

logaritmufunktionin vid
grundtalinum 10

natirliga logaritmufunktionin

naturliga eksponentialfunktionin

eksponentialfunktionin vid
grundtali a,a > 0

potensfunktién

talvirdi (absolut virdi) av x

sinus
cosinus

tangens

52

Demi, viomerkingar v.m.

x=2 = x2=4

=4 ox=-2Vvx=2
4
Ziz=12+22+32+42
i=1

n=1-2-n fyrin=1
0l=1

uttalast ” fav x”

tad sama sum definitionsmongd

tad sama sum frummongd

(f e 9)(x) = f(g(x)
s=f) e t=fs
y =log(x) & x =10’

y =In(x) © x =¢”

e* verour eisini skrivad exp(x)

b - a* kallast av og a fyri
eksponentialfunktion ella ein
eksponentiel gongd

b - x% kallast av og a fyri

potensfunktion ella ein potensgongd

13| =3,1-3] =3




Symbol

sin~1(y)

cos™'(y)

tan™*(y)

lim f(x)

X—Xg

lim f(x)

X— 00

fGx) —a

fyrix = xg

fGx) - a

fyri x - oo

Ay, Af
Ay Af
Ax’ Ax

f'(x0)

f )

Tydningur

invers funktion til sinus

invers funktion til cosinus

invers funktion til tangens

markvirdi av f(x)
fyri x gangandi imoti x

markvirdi av f(x)
fyri x gangandi imoti oo

fx) gongur iméti a

fyri x gangandi imoti x

fx) gongur iméti a
fyri x gangandi imoti co

x-vekstur

funktionsvekstur fyri y = f(x)

differenskvotientur fyri y = f(x)

differentialkvotientur fyri y = f(x)

ixg

avleidd funktion av y = f(x)

tann n’ta avleidda funktionin av

y=fx)

53

Demi, viomerkingar v.m.

sin! (y)=x e sin(x) =y
sin”! (0,5) = 30°
sin”! kann eisini skrivast Arcsin

cos (y)=x & cos(x) =y
cos! (0,5)=60°
cos™! kann eisini skrivast Arccos

tan! (y) =x © tan(x) =y

tan’! (1) =45°
tan™' kann eisini skrivast Arctan

limvx+1=2

x—3

1
lim—-—=20
xX—o0o X

Vx+1->2fyrix -3

e ¥ - 0fyrix - o

Ax = x —x,

Ay = Af = () = f(xo)
Ay A F) = f(x)

Ax  Ax X — X,
f(x) = f(x0)
! — l
f'(x0) o
_ Af y Ay
T mS0Ax | Axs0Ax

skrivast eisini f'(x), y’, % f(x),

%(f(x)). Z—;, Z—i/ ella (vV3x2 + 1)’

2
fz (x) skrivast ofta f"'(x), y"' ella %



a; by

ZA

£ABD

4@ )

Tydningur
Omarkad integral av f

markad integral av f
integralid fra a til b av f

linjustykkio AB

longdin 4 linjustykkinum AB
sirkulbogin B

longdin & sirkulboganum |IB
vektorur

longdin av vektorinum
tvervektor

skalarprodukt, prikprodukt

determinantur fyri vektorparid (&, B)

er parallelt vid”

”er vinkulroett 4”

vinkul 4

vinkul B i trikantinum ABD

vinkulin v imillum @ og b,
har 0° < v < 180°

Domi, viomerkingar v.m.

symbolid @ kann eisini brikast

symbolid det(d, b) kann eisini brakast

l L m verdur eisini lisid

”l og m eru vinkulrettar”

2A =110°ella A = 110°

gy

=y
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Symbol Tydningur Domi, viomerkingar v.m.

vinkulin fr4 @ til b

langsida

motstandandi

. , stuttsida til v
reettvinkladur trikantur

hjaliggjandi
stuttsida til v

midnormalurin n
fyri linjustykkid AB

headdin fra B 4 siduna b ella
a leingjanina av siduni b

mp medianurin frd B 4 siduna b
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Symbol

Tydningur

vinkulhalvbytislinja
fyri vinkul B

umskrivadur sirkul
hja trikantinum ABC

innskrivadur sirkul
hja trikantinum ABC

Demi, viomerkingar v.m.
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Leitoroaskra

A

additionsprincip 40
akselerationsfunktion 34
amplituda 24
annuitetslan 3
annuitetsuppsparing 3
areal si vidd

avleidd function 28,53
B

banakurva 34, 35
beint lutfall 4
binomialbyti 43
binomialkoefficientur 43
brotreglur 4
bytisfunktion 43, 44, 45
C

cosinus 6,7,52,53
cosinusfunktion 23
D

determinantur 10
differenskvotientur 53
differensur millum vektorar 9,14
differentialkvotientur 26, 53
differentiallikningar 32,33
E

effektiv renta 3
eindarvektorur 8, 14
einsvinkladir trikantar 6
eksponentielt minkandi funktion 21
eksponentielt vaksandi funktién 20
ellipsa 25
exceptionelt urslit 46
F

fakultet 40, 52
faldiregla 40
falditalva 48
fjordingsmark 36, 37
flokkad hagtel 36
friheitsstig 45
framskrivingartalid 20, 21
frasteda millum punkt og flata 16
frasteda millum punkt og linju 13
frastoda millum tvey punkt 12, 14
funktion i tveimum variablum 25
G

gradtal 23
H

halltal 11,18

57

hallvinkul 11
halleki 33
harmonisk sveiggj 24
helvtartal 21
hending 41
histogram 36
haedd 55
I

innskrivadur sirkul 50, 55
innanholad snuningslikam 31
integral 29, 30, 54
K

kapitalframskriving 3
keyla 49
kombinationir 40
konfidensinterval fyri midalvirdid 45
konfidensinterval fyri part 43
kontinuitetur 26
krossprodukt 15
kurvalongd 31
kuala 17, 49
kvadratsetningar 5
kvadratisk funktion 25
L

linjuelement 33
likindafunktion 41,42
likning fyri flatan 16
likning fyri killuna 17
likning fyri linjuna 11,12, 18
likning fyri sirkulin 13
likning fyri tangentin 27
linjurett funktion 18, 39
linjurett regression 39
logaritmufunktion 19
longd av vektori 8,14, 54
loysnarkurva 33
lutfall 4
M

markvirdi 26, 53
markad integral 30, 31, 54
median (hagfredi) 36,37
median (trikant) 55
midalrenta 3
midaltal 38
midalvirdi 42,43, 45
midas 24
midnormalur 55
midpunkt 12
mongdir 51,52
multiplikatiénsprincip 40



N

nidara fjordingsmark 36, 37
nidurfelling 10, 15
niveaukurva 25
niveaulinja 25
normalbyti 44, 45, 46
normalvektor 12, 16
nullpunkt 18
0]

ortogonal, vinkulraett 54
ortogonalir vektorar 9,15
ovara fjordingsmark 36, 37
0

oflokkad hagtel 37
oheftar hendingar 41
omarkad integral 29, 30, 54
P

parabil 13
parallellir vektorar 10
parallelogramm 10, 15,49
parameturframseting fyri banakurvu 33
parameturframseting fyri linju 12,16
parameturframseting fyri sirkul 35
parameturframseting fyri tangent 34
partsmark 36, 45
Pascals trikantur 47
perioda 24
permutationir 40
potensfunktion 22
potensroknireglur 5
prikprodukt 9,15
prisma 50
projektion 10, 15
prosent-prosent broyting 22
prosentrokning 3
pyramida 50
Pythagoras setningur 6
R

radiantal 23
renturokning 3
residual 39
residualspjading 39
rot, retur 18
retningsvektorur 12, 16, 34
reettvinkladur trikantur 6, 55
S

samanleggingarregla 40
sannlikindi 41,42, 44
serlig urslit 46
sinus 6,7,52,53
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sinusfunktion 23
sirkul 13, 25, 35, 49
skalarprodukt 9,15
skjotleikafunktion 34
skjotleikavektor 34
skurdpunkt hja parabli 13
snuningslikam 31
spjading 38, 42,43, 45
s-ras 36
stakroynd 43,45
standardnormalbyti 43,45
stamfunktion 29, 30
stokastiskur variabul 42,43, 44,45
summur av vektorum 9, 14
symmetrisk likindagki 41
sylindari 49
T

t - byti 45
tangens 6,24, 52,53
tangentlikningin 27
tilvildarligur trikantur 7,49, 55, 56
topppunkt 13,18
trapets 49
trikantar 6,7,49, 55, 56
tvifaldstal 20
tvervektorur 10
trigonometriskar funktionir 23,24
teettleikafunktion 44
U

umskrivadur sirkul 50, 56
U

urslit 41
urslitamongd 41
v

vakstrartal 3,20,21
vanlig arslit 46
variansur 38,42,43
vektorar 1 flatanum 8,9, 10, 12, 54
vektorar 1 raminum 14, 15, 16, 54
vektorfunktion 34, 35
vektorprodukt 15
vigad midal 3
vinklar 52,53
vinkulhalvbytislinja 54
vinkulsummur hjé trikantum 7
vidd avmarka av banakurvu 35
vidd avmarka av grafi 31
vidd & parallelogrammum 10, 15
vidd & trikantum 7,49
o

ovut lutfall 4
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